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3agaHus

1. Ha pgocke HanucaHo 4yucao 98765. AHTOH BCTaBUJI B €r0 3aUCh OAHY LUdpY (B Hauase, B
KOHIle WM MeX/y KaKUMHU-TO ABYMA LiudpaMu) U oJyuyeHHOe YUCJI0 CTa10 KpaTHoO 6. Ka-
Kyt nudpy BcTaBUJI AHTOH?

2. Bacuiui 3ajiymas NaTU3HAYHOE HATYpabHOE YUC/IO0 U TOBOPUT MPO Hero Takoe: «4ucio
KpaTHO 9, B €ro 3allMCH HET OAMHAKOBBIX LU P, a nepBasd ero uudpa — 2». Kakoe Hau6016-
wee 4YUCJI0 MOT ObITh 33lyMaHo Bacuianem?

3. Bacuiuii 3agymMan niTUSHaYHOE HATYpa/IbHOE YHCJIO U TOBOPUT PO Hero Takoe: «4ucio
KpaTHO 9, B €ro 3alK1CH HET OJJUHAKOBBIX LM PP, a NepBas ero nudpa — 2». Kakoe HaumeHs-
wee 4YUCJI0 MOT ObITh 33lyMaHo Bacuianem?

4. Usnudpl,2, 2, 3,4,4,5 coctaBbTe HaubOJIbLIIEe HATYPaAJbHOE YUCIIO, KpaTHoe 11.

5. 3anwucek HaTypasbHOTO YKcaa N, KpaTHoro 225, cocTouT ToibKo U3 1udp «0» u «2». Kakoe
HavMeHbllee KOJIUYeCTBO LUPP MOXKeT ObITh B 3aMCcH yucaa N?

6. Ha smcre 6ymMaru BhIUCBIBAIOT NMOAPS [, HATYpaJbHbIe YHCJIA, OJIy4asi 3allUCh OOJIBLIOTO
yucaa: 123456789101112.... [Tocse Toro, Kak npunvcaau 4ucio N, Ha JIUCTe BIEPBBIE MO-
SIBUJIOCh YUCJIO, KpaTHOe 225. YeMy paBHO N?

7. Kakoi nucdpoidl MOXHO 3aMeHUTHb 3Be3J04YKy B 3anucu 345+%678, 4TOOBI MOJYIHUIOCH
YUCIIO, latoliee MPU leJIeHUU Ha 9 ocTaToK 47

8. /JlaHbl ceMb Tpex3HauHbIX yKcesa 205, 304, 368, 436, 586, 730, 927. MoKHO B3AThb JIOObIE
JiBa U3 HUX U, IPUIIKCAB UX APYT K ApyTy, 06pa30oBaTh lieCTU3Ha4YHOe YyKcio. HaliauTe Bce
TaKye LIeCTU3HAYHble YUCJIA, KpaTHbIe 13.

9. EcTb 4 kKapTOYKH, HAa KaXKA04 o/iHa I dpa. ITo 11udpsl 2, 3,4, 5. CKOJIBKO YeThIPEX3HAYHBIX
YuCeJI, KPAaTHBIX 5, MOXKHO COCTABUTD U3 3THUX YHCes?

10. EcTb 5 kapTouek, Ha KaA0H oaHa nudpa. 3To uudpsl 1, 2, 3, 4, 5. CKOJIbKO YeThIpEX3HAY-
HBIX YHCEJI, KPaTHBIX 6, MOXXHO COCTABUTb U3 3THUX YHUCEJ?

11. CKOJIbKO YeThIpeX3HAYHbIX YUCeJ, KPAaTHbIX 4, MOXKHO COCTaBUTb U3 uudp 2, 3, 4 u 5?
Ludps! B YKcae MOTYT NOBTOPATHCS.

12. Haiigute HauMeHblIee yuciao N,y KOToporo cymma Ludp paBHa cymMe nudp yuciaa 11N.

13. EcTb 4 KapTOUKH, Ha K01 ofgHa uudpa. Ito uudpsel 0, 3,5, 7. CKOJIbKO YeThIpEX3HAYHBIX
4yuceJl, KPaTHBIX 25, MOXKHO COCTaBUTb U3 3TUX uuces?
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14. Ectb 5 kapTouek. Ha kaxk/j0¥ HanucaHa KoM6uHaus U3 3 uudp. Ectb koM6uHanuu «102»,
«221»,«323», «424», «<544». JIEHS B3s1J1 4 KAPTOYKH, IPUCTABUII UX APYT K APYTY U y HETO
MOJIy4uI0Ch 12-3HayHOe YUCiI0, KpaTHoe 17. OaHa KapTouKa ocTasnack JullHel. Kakas Ha
HeW KoMOUHaLUs?

15. Kako# nudpoidt MOXHO 3aMeHUThb 3Be3J04YKy B 3anucu 34567%8, 4TOOBI MOJYyIUIOCH
YUCJI0, KpaTHOe 3 U Jalollee NpH AeJieHUH Ha 4 ocTaTok 27
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Ba,llaHI/IH, YKa3aHHUA U pellleHUuA

1.

4.

Ha focke HanucaHo yucio 98765. AHTOH BCTaBUIJI B €ro 3aluch o4HY LUdpy (B Hauase, B
KOHIle WM MeX/y KaKUMHU-TO ABYMA LiudpaMu) U oJyuyeHHOe YUCJI0 CTa10 KpaTHoO 6. Ka-
Kyt nudpy BcTaBuI AHTOH?

OTBer: 4.

Pemenue. CyMMa nepBoHaya/JbHO HAaNMCaHHBIX Udpa paBHa 9+8+ 7+ 6+ 5=35.
Jns penvMocTy Ha 3 HaZl0 BCTaBUTb 1, 4 unu 7. C Apyroi CTOpOHBI, HAZ0 B KOHeI]
MOCTaBUTb YETHYI0 UUPY. 3HAYUT, AHTOH BCTaBUJI LUdpy 4.

Bacusiuii 3ajyMast NiTU3HAYHOE HATypaibHOE YUCJIO U TOBOPUT MPO HEero Takoe: «IKcI0
KpaTHO 9, B ero 3allMCH HET OAMHAKOBBIX LU PD, a TepBas ero nuudppa — 2». Kakoe Haubo.16-
wee YUCJI0 MOT ObITh 3aZiyMaHo Bacunuem?

OTtBeT: 29871.

Pemenwue. [Tocsie mepBoii U P! «2» MOMKHO IOCTABUTh HAUOOJIbLINE U3 BO3MOXHBIX,
nostyauM 2987+*. CymMma nMerouiuxcs uédp paBHa 2 + 9 + 8 + 7 = 26. [l geuMocTH
Ha 9 MOXHO [J06aBUTb TOJIBKO HUPPY «1».

Bacunii 3ayMmas niTU3HAYHOE HATypaIbHOE YUCJIO M TOBOPUT MPO HEro Takoe: «YucIo
KpaTHO 9, B er0 3aNMCH HeT OJUHAKOBLIX IUGP, a nepBast ero nudppa — 2». Kakoe HaumeHo-
wee YUCJI0 MOT ObITh 3aZfyMaHo Bacunuem?

OTtBeT: 20169.

Pemenwue. [Tocsie mepBo# udphI «2» MOXKHO TOCTABUTh HAUMEHbIIHE U3 BO3MOXHBIX,
nostyauM 201#*, Cymma umeromuxcs nudp pasna 2 + 0 + 1 = 3. I gesmumoctH Ha 9
HeJb3d CZleJIaTh CYMMY BceX P, paBHOU 9: Hazlo 106aBUTE 2 UL, CyMMa KOTO-
pbIX 6, 3TO HeJIb3s CAeNaTh ABYMS pa3HbIMU udpamy, He ucnosb3ys 0, 1 uau 2. To-
rza cymMMa JByX nocuefHux nuép He meHee 15. Torza yeTBepTas nudpa He MeHee 6,
nocJseHell ocra”eTcs caenats qudpy 9. [lonyyaem 20169.

KomMeHTapuii. bbLio 1aHO MHOrO HeBEpHBIX OTBETOB «21348».
U3 uudp 1, 2,2, 3,4, 4, 5 coctaBbTe HaubOJIbLIIEe HATYPaJIbHOE YUCIIO, KpaTHoe 11.
OTBeT: 5242413.

Pemenue. CymMa umerojuxcs uudp paBHa 21. CymMbl [udp Ha YETHBIX U HEYETHBIX
MecCTax [0JLKHbl pa3/iMyaThbCs Ha BeJIMYUHY, KpaTHyto 11. 3HauuT, ogHa cymMa 16,
Apyrasg — 5. Cymmy 16 MoxkHO Habpath 3 wiu 4 nudpaMu TOJAbKO Tak: 5, 4, 4, 3.
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OcTaéTcsl NoCTaBUTh 3TU LU PHI B TOPsiZiKe yObIBaHUsI HA HEYETHbIE MeCTa, a 0CTaJlb-
Hble — B [IOpsiiKe YObIBaHUSA Ha YéTHble MecTa. [losiyyaem 5242413.

3anuch HaTypasbHOro yucaa N, KpaTHOro 225, cocTouT Tosbko U3 nudp «0» u «2». Kakoe
HavMeHblllee KOJIUYeCTBO LIUPP MOXKeT O6bITh B 3alMCH yucaa N?

OTtBeT: 11

Pemenwue. Tak kak 225 =9 - 25, To cyMmMa 1iudp A0o/pKHA 6BITh KPaTHOU 9, a mociejHHe
2 uudpsl fo/mKHBI AaBaTh codeTaHue «00», «25», «50» nan «75». 3HAYUT, YHCIO
N okaHumuBaeTcsa Ha «00», a KosM4ecTBO IUPp «2» KpaTHO 9. HauMeHbllee Takoe
yucao — 22222222200, B HéM 11 nudp.

Ha smucre 6ymMaru BeINMUCHIBAIOT NMOAPS [, HATYpaJbHbIe YUCII, TOJIy4Yasi 3alUCh 6OJIBLIOTO
yucaa: 123456789101112.... [Tocse Toro, Kak npunvcaau 4ucio N, Ha JIUCTe BIEPBBIE MO-
SIBUJIOCh YUCJIO, KpaTHOe 225. Yemy paBHO N?

OTtBeT: 125.

Pemenwue. Ynciio, 3anuck KOTOPOTO MOJTy4aeTCs BBITUCbIBAHUEM B PsiJ HATYPaJbHBIX
yuces oT 1 go N, u cymma uucen ot 1 go N faroT npu JejleHUM Ha 9 o[jJMHAKOBble
ocTaTKu. [|efiCTBUTENbHO, COTJIACHO NPUHIUITY PABHOOCTATOYHOCTH IIPH JeJIeHUH Ha
9 yucsno 123456789101112... npu fesieHUH Ha 9AET TOT XKe OCTATOK, UTO U CyMMa
1+..+9+1+0+1+1+1+2+ .., cymmauucesn ot 1 1o N faéT TOT e 0CTaTOK, YTO
ntaxecyMmmMal+ .. +9+(1+0)+(1+1)+(1+2)+...

BeIBo/: HAaZ10 HAWTH HauMeHbIIee N TPy KOTOpoM cyMMa yrcesn oT 1 o N kpatHa 225.

Tak kak 225 =9 - 25, a5 AeTMMOCTH Ha 25 HaZJ0 3aKaHUYUBATh YMCJIOM, KPaTHBIM 25,
To ectb N = 25k. Torga cymma 1+ 2+ 3 4 -+ 25k = (25k + 1) - 25k /2 kpaTHa 9,
oTkyza k wiau 25k + 1 kpaTHO 9. B nepBoM c/lydyae MUHUMa/IbHOE BO3MOXKHOE 3Have-
HUe k = 9; Bo BTopoM — k = 5, B 4éM HeTpyJHO yOeaUuThCs 1epe6opoM.

3HAYUT, KCKOMoe 3HayeHue — N = 25k = 255 = 125.

KommeHnTapuil. YenoBue aenuMoctu N Ha 25 noHuMMaeTcst 6bIcTpo. MOXXHO HayaTb
CUUTATh cyMMy Ludp yuces oT 1 go N npu 3HaueHusx N, paBHbIX 25, 50, 75, ..., moka
cymma uudp He 6yzeT kpaTHa 9. Tako#t croco6 6osiee TPYAOEMKUH, HO He TpeGyeT
KaKHUX-TO CJIOXKHBIX UJeH.

Kakoit uudpoil MoKHO 3aMeHUTb 3Be3/j04Ky B 3amucu 345+%678, 4TOOGbI MOJYYUIOCH
YUCIIO, latoliiee NIpU JleJleHUU Ha 9 ocTaTok 47

OTBerT: 7.

Pemenue. CymMa JaHHbIX [Udp paBHa 3 +4 + 5+ 6 + 7 + 8 = 33. CorsiacHO NpUHLUIY
pPaBHOOCTATOYHOCTH NPU JeJleHUH Ha 9 Halo J06aBUTb OJHY Lupy, 4TO6LI MOJIy-
YUTb YUCJI0, KOTOpOe NpHU JAesieHUU Ha 9 JaéT octaTok 4. bimxkaiiee k 33 Takoe
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qyucso, 6osbiuee 33, — 40, Hazo f06aBUTh LUpy 40 - 33 = 7. OueBUHO, PYTHUX Ba-
pUAHTOB HeT.

JaHbl ceMb Tpex3HauHbIx yncesa 205, 304, 368, 436, 586, 730, 927. MoxxHO B3SITb JIIOObIE
JiBa U3 HUX U, IPUIIHCAB UX APYT K ApyTy, 06pa30oBaTh LieCTU3HA4YHOe YyKciIo. HaliguTe Bce
TaKue leCTU3HAYHble YKCJ/a, KpaTHble 13.

OTBeT: 368927 1 927368.

Pemenwue. Eciiv a v b — [1Ba U3 JaHHBIX TPEX3HAYHBIX YHCEJI, TO U3 HUX MOXHO COCTa-
BUTH uncio, paBHoe 1000a + b. Tak kak 1001 kpaTtHo 13, To 1000a + b = 1001a +
(b — a) xpaTHo 13, korza b — a kpaTHO 13, TO eCTb a U b AAIOT paBHbIE OCTATKU IPH
nesieHVWH Ha 13.

BbIBO/I: M3 JAaHHBIX CEMH YK CEJT HaZI0 BLIOPATh /1Ba, JAl0IIKe paBHbIE OCTAaTKH MPH Jie-
senuu Ha 13. OcTaTKH YKces MoKa3aHbl B TabJIuIe:

Ymcno| 205|304 | 368 | 436 | 586| 730|927
Ocratok| 10| 5 4 7 1 2 4

BuHO, 4TO MOHO B3fITb TOJIbKO 4ucJaa 368 u 927. 3anucaTth UX ApYr 3a JpyromM
MO>KHO B JIIOOOM NOpsiJKe.

EcTb 4 KapTOUKY, HA KaXKA01 oHa Ludpa. ITo uudphl 2, 3,4, 5. CKOJIbKO YeThIpEX3HAYHBIX
4yuceJl, KPaTHBIX 5, MOXKHO COCTaBUTb U3 3TUX uHces?

OTBeT: 6.

Pemenue. Ha mocnennem mMecte yucsa crout 5. Ha octanbpHbIe MO3UIMK HAJ[0 TOCTa-
BUTB ocTaBiurecs 3 4udpsl B 1060M U3 6 mopsaakoB. UToro 6 mWTyk.

EcTb 5 KapTouek, Ha KakI0H oiHa udpa. ITo nudps 1, 2, 3, 4, 5. CKOIbKO 4eThIpEX3HAY-
HBIX YHCEJI, KPaTHBIX 6, MOXXHO COCTABUTb U3 3THUX YUCeJ?

OTtBeT: 12.
Pemenue. /lns fe/1MMOCTH Ha 6 Hy>KHa 1eJIMMOCTb Ha 3 U Ha 2.

CymMa faHHbIX 1UQp 1 + 2 + 3 + 4 + 5 kpaTHa 3. Hazgo ncnosb3oBats 4 nudpsl, cymma
KOTOpBIX KpaTHa 3. 3HAuWT, ocTaBluasicad nudpa KpatHa 3. BeiBox: Hazo y6paThb

uudpy 3.

Ha mocsiiegHeM MecTe yrcsia cCTOUT 2 Wau 4 (a4 aeauMocTy Ha 2). Ha octasbHbIe mo-
3UIMHU HAJI0 TOCTABUTH OCTaBIIKMecs 3 MUPPHI B JIO60M U3 6 nopsakoB. UToro 12
LITYK.

CKOJIbKO YeTbIpeX3HAUHbIX YUCeJI, KPaTHbIX 4, MOXKHO COCTaBUTb U3 uudp 2, 3, 4 u 5?
Ludps! B YKca€e MOTYT NOBTOPATHCS.

OTBeT: 64.
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Pewmenue. [us fenuMocTy Ha 4 nociaefHue 2 nuudpbl JOKHBI 06pa3oBaTh YUCIIO,
KpaTHoe 4. 3 gaHHbIX 1P eCcTh TOJAbKO 4 TaKuX coueTaHusi: 32, 52, 24, 44. B kax-
JIOM U3 3THX CJyyaeB HepBble 2 nubpbl — J06blEe U3 JAAHHBIX, TAKUX BapUaHTOB
4-4=16.Htoro 4 - 16 = 64 yuce.

Haiijute HauMeHb1ee yucio N, y KoToporo cyMmMma uudp paBHa cymMme nudp yuciaa 11N.
OTseT: 99

Pemenwue. Eciu cymmbl iudp unces N u 11N paBHBI, TO paBHBI OCTaTKH, KOTOpPbIe OHU
JaoT NpH JeJleHnH Ha 9. B Tabuuie A5 KaXKJO0T0 0CTaTKa NPH JeJIeHUH Ha 9, KOTo-
pbIi MOXKeT jaBaThb N, 3alIMcaH OCTAaTOK, KOTOpBIN 6yeT faBatb 11N.

N O] 1|2|3]|4|5|6|7|8
1IN 0] 2| 4|6|8|1]|3]|5|7

OcrtaTku yucesn N 1 11N coBnazawT TOJBKO ecad N KpaTHO 9. 3Ha4HUT, JOCTAaTOUYHO
HaWTU HauMeHblllee YUCII0, KpaTHOe 9, yZ0BJIETBOPSIIOLLEE YCIOBUIO 3a1a4H.

N| 9 18 | 27 | 36 | 45 | 54 | 63 | 72 | 81 | 90 | 99
11N | 99 | 198 | 297 | 396 | 495 | 594 | 693 | 792 | 891 | 990 |1089

[lo Ta6une BUAHO, YTO CyMMBI [P BHepBble paBHbI 11 N = 99.

EcTb 4 KapTouKY, Ha KaXKA01 ogHa uudpa. ITo uudpsl 0, 3,5, 7. CKOJIbKO YeThIpEX3HAYHBIX
4yuceJl, KPaTHBIX 25, MOXKHO COCTaBUTb U3 3TUX uuces?

OTBert: 3.

Pewmenue. Yucio, kpaTHoe 25, okaHuuBaeTcs Ha «00», «25», «50» uiu «75». U3 fan-
HBIX KAPTOYEK MOXKHO COCTABUTb TOJIBKO «50» U «75». B mepBoM ci1yyae nepBbIMU MO-
ryT 6bITh LUOPHI 3 U 7 B 060M nopsifke (yucaa 3750 u 7350), Bo BTopoM — udpsl
0 1 3 MOXHO NOCTABUTb €JUHCTBEHHBIM 06pa3oM (uucio 3075). Utoro 3 yucaa.

EcTb 5 kapTouek. Ha kaxx/j0it HanucaHa kKoM6uHaus U3 3 uudp. EcTb koMOuHanuu «102»,
«221»,«323», «424», «544». JIéHs B3s1J1 4 KAPTOYKH, IPUCTABUII UX APYT K APYTY U y HETO
MOJIy4uI0Cch 12-3HayHOe YUciI0, KpaTHoe 17. OaHa KapTouKa ocTasnack JullHel. Kakas Ha
Hel KOM6UHaLUs?

OTBeT: 424.

YkazaHue. OquI/I,ELHO, 4YTO €CJIM COCTaBJIATb YHUCJIO U3 «‘{3CTEPI», KpaTHBIX 17, To no-
JIYIUTCA YUCJIO0, KpaTHOE 17.310 ciaenyeT, X0TA 6]31, W3 OeJIeHUudA CTOJIOUKOM.

PemeHue. 3aMeTHM, 4TO Bce KOMOWHAIWHY, KpoMe 424, naroT yucia, KpatHble 17. Eciu
M3 HUX COCTABHUTH JII060€ YUCII0, TO OHO 6y/eT feqnuThbes Ha 17. BeiBoa;: «424» morJio
OBITDb JINITHEH KapTOYKOM.
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C Apyro# CTOPOHBI, IPEANOJI0KUM, YTO COCTABU/IU YUCI0 N U3 «424» U ellle TPEX KOM-
6uHauui. [lycts unciao M nonyvaetcs u3 N 3ameHol «424» Ha «000». Torga M kpaTHO
17 (ero 3amuchb COCTOUT U3 YacTel, KpaTHbIX 17, B To uncie u3 «000»). U3 aToro cie-
JyeT, 4To pasHocTb N — M = 424 - 10¥ Taxxe kpaTHa 17. Tak kak HOJJ (10; 17) =1,
TO 424 nO/DKHO GBITH KpaTHO 17, 4TO He Tak. BbiBoJ: «424» 0653aTe/IbHO AOJIKHO
ObITh JIMIIHEH KOMOWHALIMEH.

15. Kako# nudpoidt MOXHO 3aMeHUThb 3Be3J04YKy B 3anucu 34567%8, 4TOOBI MOJYIUIOCH
4YHCJI0, KpaTHOe 3 U Jarolllee NIpHU JieJIeHUH Ha 4 ocTaTok 27

OTtBeT: 3 usu 9.

Pemenue. Tak kak cyMMa M3BeCTHBIX [P KpaTHa 3, TO M0 IPU3HAKY AeJUMOCTH Ha
3 1 uckoMas Ludpa KpaTHa 3. 3HAUUT, YUCJIO0 OKaHYMBaeTcs Ha «08», «38», «68» niu
«98». Yncsio npu fieJieHUH Ha 4 JaéT OCTaTOK 2, ecsiu nocjaefHue 2 qudpbl 06pasyoT
4K CJ10, KOTOPOE NpPH JAeJeHUU Ha 4 JaéT TOT e oCcTaToK 2. U3 yeThIpéx coyeTaHUH
MOJXOASAT TONMbKO «38» 1 «98». 3HaUUT, uckoMas nudpa — 3 wiu 9.
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